
 م

 

ذالثانيالػصلذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذممجؾسذابوظبيذلؾتعؾيمذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذالصفذالثانيذعشرذمتؼد  

حدابذالتؽاملذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذ(2-5)مجؿوعذريمانذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذالخامدةالوحدةذ

ذذذذذذذذ  

 

 لإيجاد مجموع الدوال تذكر ان

  ∑      
 

   
           (ثابت ) 

  ∑   
 (    (       

 

 

   

 

  ∑ 

 

   

 
 (    

  
                        

  ∑(   

 

   

       ∑  

 

   

  ∑  

 

   

 

:احسب مجموع الدوال الآتية       

 

1)∑    
    

 

 

2)∑    
    

 

 

3)∑    
    

 

 

4)∑      
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5)∑ (     
    

 

 

6)∑ (      
    

 

 

7)∑ (     
    

 

 

 

8)∑    
    

 

 

مجموع ريمان ) فترات منتظمة (

 

   
   

 
  حيث    نهاية  الفترة    بداية الفترة في الفترة  المغلقة  [   ،  ]و   عدد  الفترات        

    حيث       العنصر  الاول     العنصرالثاني        طول  الفترة                                          

 

 

  ) ∑  اوجد مجموع  الدوال  الاتية                                    

 

   

  باستخدام    

1) (                                                            
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2) (                                                                        

 

 

 

 

 

 

 

3) (                                                               

 

 

 

 

 

 

4) (                                                            
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ذالثانيالػصلذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذممجؾسذابوظبيذلؾتعؾيمذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذالصفذالثانيذعشرذمتؼد  

(ذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذحدابذالتؽاملذذذذذذذ3-5المداحةذبادتخدامذمجؿوعذريمان)ذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذالخامدةالوحدةذ

 ذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذ

 لإيجاد المساحة باستخدام مجموع ريمان

 

   ∑ (

 

   

                 حيث       طول الفترة                        

    هو   الحد  الاول                                               

                                 ويستخدم في  تقريب  المساحة بمعلومية  عدد المستطيلات            

 

 

 

1،4في الفترة ]  (                                                             

 

 

 

 

 

 (         

 

 

 

 

 

 

10مستخدما   اوجد المساحة اسفل المنحني 

[ مستخدما               5،0اوجد المساحة اسفل المنحني  في الفترة ] 5مستطيلات  
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 اذا كانت الدالة 

 

 

 

 اوجد المساحة أسفل المنحنيات الآتية باستخدام مجموع ريمان و النهايات :

1) (                  [    ] 

 

 

 

 

 

2) (                   [    ] 

 

 

 

 

 

3) (             [     ] 

  

f معرفة علي الفترة  [𝑎  𝑏]  ومستمرة علي هذه الفترة 𝒇(𝒙 ≥    وكانت          𝟎

𝑨𝒏  فان المساحة أسفل  المنحني تساوى  𝐥𝐢𝐦
𝒏→∞

∑𝒇(𝒙𝒊

𝒏

𝒊 𝟏

  𝚫𝐱 
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 اوجد المساحات الآتية باستخدام بداية الفترة ومنتصف الفترة ونهاية الفترة لكل مجموعة المنحنيات مستخدما 

 

 

 

1  (              [    ]           )   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2) (   
 

   
                     [     ]                   

 

 

 

 

 

 لإيجاد المساحة باستخدام               

 النهاية اليمني                 

 

𝑪𝒊  𝒙𝒊 وكانت  𝑨   𝚫𝐱∑𝒇(𝑪𝒊

𝒏

𝒊 𝟏

  

 
 لإيجاد المساحة في منتصف الفترة               

 

       

𝑪𝒊  
𝟏

𝟐
(𝒙𝒊−𝟏  𝒙𝒊 وكانت𝑨   𝚫𝐱∑𝒇(𝑪𝒊

𝒏

𝒊 𝟏

  

 لإيجاد المساحة في نهاية الفترة                

 

       

     𝑪𝒊  𝒙𝒊−𝟏وكانت          𝑨  𝚫𝐱∑ 𝒇(𝑪𝒊
𝒏
𝒊 𝟏   

 

 

n 

       

 

 عدد المستطيلات
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3) (   √                 [    ]                          

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4)  (                          [   ]                   
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ذذذ2فذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذمالصفذالثانيذعشرذمتؼدذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذمجؾسذابوظبيذلؾتعؾيمذذذذذذذذذذذذذذذ  

(ذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذحدابذالتؽاملذذذذ4-5التؽاملذالمحددذذذ)ذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذالخامدةالوحدةذ

 ذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذ

 

 

 

 

 

 

 اوجد التكاملات الآتية باستخدام نهاية ريمان:

 

1)∫   
 

 
dx 

 

 

 

 

2)∫ (       
 

 
 

 

 

 

3)∫ (     
 

 
dx 

 

  

f  معرفة علي الفترة [𝑎 𝑏] فان تكامل الدالة ويسمي التكامل المحدد 

 𝑓(𝑥 𝑑𝑥   lim
𝑛→∞

∑𝑓(𝑐𝑖    𝚫𝐱   
𝑛

𝑖  

𝑏

𝑎

 

www.almanahj.com



 م

 

 ملاحظة هامة

 التكامل المحدد هو إيجاد مساحة المنحني

 خواص التكامل المحدد

    (      
 

 

                     

                    (        (      
 

 

 

 

      

                  ( (    (  )     (       (  
 

 

 

 

 

 

                         

                       (    
 

 

    (                                                    
 

 

 

           (    
 

 

                                                   

    (       (       (                                                               
 

 

 

 

 

 

 

       

        

:المساحات الآتية باستخدام التكاملوجد ا  

1)∫    
 

 
 

 

 

 

2)∫        
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3)∫      
 

 
 

 

 

4)∫
 

    

 

 
    

 

 

 

5)∫ √   
 

 
dx 

 

 

6)∫    
 

 
 

 

 

 

7)∫
 

 
  

− 

− 
 

 

 

8)∫ |   |
 

− 
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  ∫ (  | | 
 

− 
dx 

 

 

 

    
 

| |

 

− 

   

 

 

 

     (     

 

− 

 اوجد                

 

 (   {
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   اذا كان                                                     )             ) 

  

 

 

وكانت     متصلة  فاوجد التكاملات  الاتية 

 

 

 

 

 

    (    

 

 

 

 

 

    (    

 

 

 

 

 

اذا كان              )                  )     

 

 

 

 

 

فاوجد التكاملات الآتية:     

   ( (    (       

 

 

 

  

   (  (     (   

 

 

   

 

 

 

www.almanahj.com



 م

 

   ((  (    (     

 

 

 

 

  

اوجد المساحة للمنطقة بين المنحني ومحور السينات:   

 

1) (            

 

 

 

 

 

 

   (   √     

 

 

 

 

 

 

 

   (         
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1القيمة المتوسطة  

 

     
 

   
  (    

 

 

 

 

: اوجد القيمة المتوسطة لكلا من  

 

1) (                  [   
 

 
] 

 

 

 

    (                        [   ] 

 

 

 

 

 

 

 

 

   (   |   |                        [     ] 
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2القيمة المتوسطة   

  متصلةعلي[    ]وكان هناك[    ]  فان

   
 

   
   (    

 

 

  

 

 

:من الدوال الاتية وعند أي من النقاط تاخذ الدالة هذه القيمة المتوسطةوجد القيمة المتوسطة لكل ا   

 

   (                                  [   √ ] 

 

 

 

 

 

    (                                 [    ] 

 

 

 

 

   (                    [    ] 
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 ذذذ

 

  اكتب المعادلة هنا

 

 

 

 

 

 

 

 بين ان قيمة 

 

 

 

 

 

 

 قدر قيم التكاملات الاتية:

1)∫ √    
 

 
    

 

 

 

2)∫
 

      
 

 
 

 

 f                                               [𝑎  𝑏]قيمة عظمي وصغري في الفترة                                               اذا كان ل

 𝒇(𝒙 𝒅𝒙  

𝒃

𝒂

 𝒈(𝒙 𝒅𝒙

𝒃

𝒂

 

                                          1)     𝒎𝒊𝒏𝒇 (𝒃  𝟏  ∫ 𝒇(𝒙 𝒅𝒙
𝒃

𝒂
 𝒎𝒂𝒙𝒇 (𝒃  𝟏  

2)𝒇(𝒙  𝒈(𝒙  

𝟑

𝟐
𝟏√ اصغرمن  𝒄𝒐𝒔𝒙

𝟏

𝟎
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 اختر الإجابة الصحيحة:

∫     
 

 
 1) قيمة  

                                                                          

       قيمة

 

 

(  

                                                                                                   

   (   

 

 

اذا كان                     )  فان   قيمة 

 

 

(  

                                                                                          

قيمة               )  

 

 

    فان 
 →∞

∑ (  

 

   

  
  

 
  ) اذا كان               

                                                                                                  

 
 (    

 (    

 

− 

فان    قيمة               (      

 

− 

و   (      

 

− 

(  

                                  
 

 
   ليس مما سبق                                         

  فان المساحة
 

√    

 

 

 

   )اذاكان

  
 

 
                              

 

 
                         

 

 
                             

 

√
 

 

 

 7)اذا كان         ) فان  مجموع   ريمان في  الفترة    [    ]  هي    
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 √    

 

 

  )      القيمةالتقريبية  ل       

                                                                                                                                       

∑√ 

 

   

    ) قيمة                          

                                                                             √                                                      

    →∞
 

 
∑       فان              ) 

   
 

 
∫ اذاكان                           ) 

 

 
 11 

                                                                                                                               

ا القيمة  المتوسطة  للدالة                            

 

 

(    

                                                                                                                   

فان قيمة                  ) 

 

 

      
 

 
اذا كان           

 

 

(   

  
 

 
                                        

  

 
                       

  

 
                        

 

 
        

 √     

 

 

   )    قيمة                       

 غير معرف|                                                                                                   

  )  قيمة                   | | 

 

− 
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2ف                             متقدم            12الصف      مجلس ابوظبي للتعليم                    

حدابذالتؽاملذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذ(ذذذذذذذذذذذ5-5)النظرية الأساسية                              الخامسةالوحدة

 ذذ

1الـظروةذالأداديةذفيذالتػاضلذوالتؽامل  

∫  (      (    (  
 

 
    متصلةعلي[    ]   فان                          

 

 احدبذالتؽاملاتذالآتيةذبادتخدامذالـظروةذالأداديةذ:

 

   (       

 

 

 

 

 

   √    

 

 

   

 

 

   ( √  

 

 

  
 

  
     

 

 

   (√  
 

 

− 
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√ 
     

 

 

 

 

 

   
 

     
   

 

 

 

 

 

 

 

          

 

 

 

 

 

   (       
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2الـظروةذالأداديةذفيذالتػاضلذوالتؽاملذ  

 

وكان       )     ) فان

 

 

  متصلةعلي[    ]

  

  
 

 

    
 ∫  (    

 

 
 ذ                            )     )            

 

 ملاحظاتذهامة

  
 

    
  (       ( (        

 (  

 

 

  
 

    
∫  (       ( (  )  (     (( (  )  (   

 (  

 (  
 ذ

فيذحدودذالتؽاملذتدتخدمذفيذحالةذوجودذمتغيرذاوذمتغيرون  

 

 

  )اوجد       )   

   (    (        

 

 

 

 

 

 

   (    (        
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   (           

  

     

 

 

 

 

   (            

  

  

 

 

 

 

   (    √    

    

− 

    

 

 

 

   (    (       

    

 − 

 

لؽلاذمن:اوجدذمعادلةذالمؿاسذ  

      (      
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         √ 

 

 

                     

 

 

 

                             

 

 

 

 

 

 

 بادتخدامذالتؽاملذاوجدذالمداحة
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2ف               متقدم                                  12مجلس ابوظبي للتعليم                       الصف   

حدابذالتؽاملذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذ(ذذذذذذذ6-4)التكامل بالتعويض                             الخامسةالوحدة 

 ذذذذذذذذ

 

 

التعووضذاوجدذالتؽاملاتذالآتية:بادتخدامذ  

     (     
  

     

 

 

 

 

 

     √         
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√    
 

 

 

 

 

   
  

    
 

 

 

 

       (       

 

 

 

 

    
 

     ( 
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      فاثبت     اذا كان              
 

 
  

   
 

  
     

 

   
   

 

 

 

 

عـدذالتعووضذفيذالتؽاملذالمحددذندتخدمذالؼاعدةملاحظةذ  

  كامل بالنسبة ل       من    )       الي           )                     )          )   نعوض

∫  ( (  ) 
 

 
  (     ∫  (    

 (  

 (  
 ذ

 

    
 

√    
   

 

 

 

 

 

 

 

 

    
 

√  √ 
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     √    

 

 

    

 

 

 

    
  

     

 

 

   

 

 

 

       اذا كان           
√ 

√  √    

  

 

              

          
√    

√  √    

  

 

                فاستخدم هذا التكامل   واوجد   قيمة                                                 
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 اخترذالإجابةذالصحيحة:

                                                                                                                      (  

  
 

 
                             

 

 
                        

 

 
                  

 

  
         

       بفرض ان             √  
 (√  

√ 

 

 

     (  

   
 (  

 
                        

 (  

 
                              (  

 

 

                   (     

 

 

 

 

 

 

 

 √ √        

 

 

 

 

                                              (      

                                                                                                                   

F(X)=∫                                                                                                                                   (    
   

 
 

   (                      (    
       

 
     (    

       

 
        (            

  )اذا كان                                        )     فان     )   

                                                                                           

                     
  

  
ا)   اذا كان                                             فان قيمة    

 

 

  

                                                                                                           

 
 

   
                                                                                                                                                   

 

 

(  

                                                                                                                                                      

 

www.almanahj.com



 م

 

اذا كان                                      )     )  فان قيمة                                           )                       

 

 

 

(  

   (
 

 
)                                                 (

 

 
)                             

 

 
                              (

 

 
) 

 (                                                                                                                        (  

  
(         

 
            

(         

 (    
          

(          

 (    
          

(         

   
       

   √                                                                                                                                               (    

 

 

 

  
  

 
                            

  

 
                                             

 

 
                                        √

  

 
 

 
 

      
                                                                                                                                          (   

  
 

     
                   

 

     
                                                         

     

 
   

 

 قيم التكامل الأتي:

1)∫    

 
√       

 

 

 

   
   

√ 
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2فذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذمتؼدمذ12الصفذذذذذذذذذذذذمجؾسذابوظبيذلؾتعؾيمذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذ  

حدابذالتؽاملذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذ(ذذذذذذذذذذ7-5)التؽاملذالعدديذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذلخامدةالوحدةذا  

 

باستخدام منتصف الفترة:احسب التكاملات الآتية   

   (              

 

 

 

 

 

 

 

 

  ∫ √   
 

 
                  

 

 

 

 

   (       
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 بادتحدامذقاعدةذذبهذالمـحرفذاوجدذالتؽاملاتذالآتية:

   
 

   

 

 

              

 

 

 

 

  ∫     
 

 
       n=2 

 

 

 

 

                

 

 

 

 

 

 

 

   √    
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 بادتخدامذقاعدةذسمبدونذاوجدذالتؽاملاتذالاتية:

   
 

 

 

 

               

 

 

 

 

   
   

√  

 

 

         

 

 

 

 

   (               

 

 

 

 

 

 

   (                 

 

− 
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الخطاءذبادتخدامذمـتصفذالػترةذوقاعدةذذبهذالمـحرفذوسمبدوناوجدذحدودذ  
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2فذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذمتؼدمذذذذذذذذذذذ12مجؾسذابوظبيذلؾتعؾيمذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذالصفذ  

تؽاملذالؾوغارتيمذالطبيعيذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذحدابذالتؽاملذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذالخامدةالوحدةذ  

 

 تذكرذان:

 
  

 
     | | 

 

:الآتيةاوجدذالتؽاملاتذ  

   
  

   
 

 

 

 

 

          

 

 

 

 

   
  

√    
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 −  
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